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VIII. OSZTÁLY

1. feladat. Határozd meg az összes olyan egész számokból álló (x, y, z)
számhármast, amely teljeśıti az

x2 + y2 + z2 = 16(x + y + z)

egyenlőséget!

2. feladat. Határozd meg az összes olyan x valós számot, amelyre az

a =
2x + 1

x2 + 2x + 3
egész szám!
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3. feladat. Az ABCDEFA′B′C ′D′E′F ′ szabályos hatoldalú hasáb
alapéle AB = 12 és magassága AA′ = 12

√
3. Jelöljük N -nel a CC ′ él

felezőpontját.

a) Bizonýıtsd be, hogy a BF ′ és ND egyenesek merőlegesek egymásra!

b) Számı́tsd ki a BF ′ és ND egyenesek távolságát!

4. feladat. Adott a nullától különböző n természetes szám. Határozd
meg a azokat a nullától különböző x1 < x2 < · · · < xn < xn+1 természetes
számokat, amelyekre:

xn · xn+1 ≤ 2(x1 + x2 + · · ·+ xn).

Munkaidő 4 óra.
Minden feladatra 7 pont szerezhető.
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CLASA a VIII-a

Problema 1. Determinaţi tripletele de numere ı̂ntregi (x, y, z) cu
proprietatea că

x2 + y2 + z2 = 16(x + y + z).

Problema 2. Determinaţi toate numerele reale x pentru care numărul

a =
2x + 1

x2 + 2x + 3
este ı̂ntreg.
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Problema 3. Fie prisma hexagonală regulată ABCDEFA′B′C ′D′E′F ′

cu muchia bazei AB = 12 şi ı̂nălţimea AA′ = 12
√

3. Notăm cu N mijlocul
muchiei CC ′.

a) Demonstraţi că dreptele BF ′ şi ND sunt perpendiculare.

b) Calculaţi distanţa dintre dreptele BF ′ şi ND.

Problema 4. Considerăm numărul natural nenul fixat n. Determinaţi
numerele naturale nenule x1 < x2 < · · · < xn < xn+1 cu proprietatea că

xn · xn+1 ≤ 2(x1 + x2 + · · ·+ xn).

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.
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